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2008. aprilis 21.

A 9-10. osztalyosok feladatainak javitékulcsa

1. feladat

Az egyes honapok paros ill. paratlan jegy(i napjait az alabbi tablazatban 6sszegezzik:

Hénap Paros Ptlan

Januar 1. és 9. kozott 5 paros és 4 paratlan jegyl nap 16 15
van, 10. és 29-e kdzo6tt, mindkét tipusbdl 10-10.
Jan. 30-a paros, 31-e pedig paratlan

Februar 1. és 9. k6z6tt 4 paros és 5 paratlan, 10. és 29. 14 15
k6z6tt mindkettébél 10-10

Marcius Mint januar (ugyanugy 31 napos és a hdnapok 16 15
jegyeinek 6sszege ugyanugy paratlan)

Aprilis Februartél csak annyiban kilénboézik, hogy 30 14 16
napos, 2008. aprilis 30. pedig paratlan jegy

Majus Ld. januar, marcius 16 15

Junius Ld. aprilis 14 16

Julius Ld. januar, marcius 16 15

Augusztus Forditva ,mik&dik”, mint januar (mert a hénapok |15 16
jegyeinek 6sszege itt paros)

Szeptember Pont forditottja aprilisnak és juniusnak 16 14

Oktober Ld. januar 16 15

November Ld. aprilis (mert a hénapok jegyeinek dsszege 14 16
paros!)

December Ld. januar 16 15

Osszesen 183 183

(6 pont)’
2. feladat

Legyen p és q az eredeti tort szamlalodja és nevezdje. A feladat szbvege alapjan az alabbi,
két ismeretlenes egyenletrendszert irhatjuk fol:

pt1_2
gq+t1 3
p-1_1
g-1" 2

(1 pont)

Az egyenletrendszert megoldva a p=3, q=5 gyokot kapjuk, az eredeti tért szamlaléja tehat 3,

a nevezdje 5.

A b) kérdésre a valasz igen, amit az alabbi indoklas mutat:

" A hibatlan, jol indokolt megoldasra 6 pontot adunk.
Nem jar pont a megoldasra, ha a versenyzd indoklas nélkil megtippeli a végeredményt.

2 pontot adjunk a dolgozatra, ha a versenyz6 odaig ,egyszer(siti” a feladatot, hogy felvaltva
szamolja a paros/paratlan napokat.
Kisebb tévedésekért (elszamolas, februar 29. ,kifelejtése”) 1-1 pontot vonjunk le.

(2 pont)




Legyen d tetszdleges pozitiv szam, bizonyitando, hogy
3+d>§
5+d” 5

(1 pont)
Mivel 5+d pozitiv, az egyenlétlenség mindkét oldalat szorozhatjuk 5(5+d)-vel, igy az alabbi,
az eredetivel ekvivalens egyenlétlenséget kell igazolnunk:
15+5d> 15+ 3d

(2 pont)
ami nyilvanvaldan igaz, hiszen d pozitiv.

(1 pont)?

3. feladat

Elegendé azt az esetet vizsgalnunk, amikor az egyenes atmegy a paralelogramma egyik

csucsan, de nem metszi azt. Ellenkez6 esetben ugyanis eltolhatjuk az egyenest addig, amig

el nem éri az egyik csucsot. Az eltolas kdvetkeztében a bizonyitandé egyenléség mindkét

oldala ugyanannyival csdkken, tehat az igazolando allitason ekvivalens atalakitast végzunk.
(2 pont)

Adott tehat a paralelogramma és az egyenes az abra szerint:

— Q
€ \
Egészitsuk ki az abrat az e-vel parhuzamos e’ egyenessel, valamit rajzoljuk be a az e-re
meréleges, A, B és C csucsokon atmend egyeneseket. Az eltolas kdvetkeztében t(D)=0, az
igazolando allitas tehat t(B) = t(A) + t(C).

(1 pont)
A PQRS négyszdg nyilvanvaldan téglalap, tovabba t(B) = PQ = PA + AQ. Mivel PA = t(A),
elegendd igazolnunk, hogy AQ = t(C), ami szintén nyilvanvald, hiszen az AQB és CSD
haromszogek egybevagoak.

(3 pont)
4. feladat
Rendezzlk az egyenletet az alabbi alakra:
(p-2)x =5p + 2
(1 pont)
p=2 esetén a bal oldal 0, a jobb oldal 2, ilyenkor tehat nincs gyok.
(1 pont)
Ha p#2, akkor az egyenlet gyoke
_5p+2
X = p-2
(1 pont)

*> A b) részre akkor adunk 4 pontot, ha az indoklas soran a versenyzé kitér annak
igazolasara, hogy az elvégzett atalakitasok ekvivalensek. Amennyiben ezt elmulasztja, 1
vagy 2 pontot levonunk, attél figgéen, mennyire hianyos az indoklas.



Hap < -% , akkor a szamlalo és nevezd egyarant negativ, ilyenkor x pozitiv lesz.
2 .
pP=-T5 esetén x=0.

p e (-—5, 2) esetén a szamlalé pozitiv, a nevezé negativ, ilyenkor tehat x negativ.

p > 2 esetén a szamlald és a nevezd egyarant pozitiv, ilyenkor tehat x pozitiv.

(3 pont)
5. feladat
Az oldallapokat dsszehajtva az A és B pontok az alabbi helyzetbe kertlnek:
A
B
(2 pont)

Az AB szakasz tehat egy olyan téglatest testatldja lesz, amelynek egy csucsban 6sszefutd
élei rendre 10, 5 és 3 cm hosszuak.

(2 pont)
Pitagorasz tételének kétszeri alkalmazasaval a keresett tavolsag 1/100+25+9 =+/134 =~
11.58 cm.

(2 pont)

6. feladat
a) Tartozzanak az 1,2 és 3 szamok az els6é csoportba, a 4,5,6 szamok a masodikba és a
7,8,9 szamok a harmadikba (a tobbi szamot osszuk be tetszélegesen). Ekkor az elsé csoport
k6zépso eleme 3, a masodiké 6, a harmadiké pedig 9 lesz. A masik két csoport csak 9-nél
nagyobb szamokat tartalmaz, ezért azok k6zéps6 elemei biztosan nagyobbak lesznek 9-nél.
igy csoportok kézéps6 elemei koziil 9 lesz a kdzépsé.

(4 pont)
b) Jeldljik rendre My Mg —tel az egyes csoportok koézépsé elemeit és legyen

m,<..<mg. Ekkor ma egyreszt kbzépsd elem a sajat csoportjaban, tovabba nagyobb
m1-nél és m2-nél, valamint az elsé és masodik csoportban két-két tovabbi szamnal (mert
m, és m, k6zépsé elemek a sajat csoportjukban). igy ma biztosan nagyobb 8 szamnal,

tehat nem lehet kisebb 9-nél.

(4 pont)
Ugyanakkor az a) rész indoklasa mutatja, hogy a ,kézepek kdzepe” valdban lehet is 9. ,

(1 pont)
A fentivel analdég gondolatmenet igazolja, hogy a ,k6zepek kdzepe” biztosan nem nagyobb
17-nél és lehet is 17 (az el6z6h6z hasonld elrendezéssel).

(2 pont)

3 Ezt az 1 pontot akkor kaphatja meg a versenyzd, ha kitért arra, hogy 9 nem elméleti als6 korlat, hanem valoban
elérhetd.



